MINISTERUL :
EDUCATIEI SI el
CERCETARII : ToHE

OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA
Etapa locala 07 februarie 2026
Clasa a VI-a

Problema 1 (21 de puncte)
a) Aflati cati divizori naturali are numarul 4242 .
b) Aratati ca nu existd numere naturale de trei cifre, divizibile cu 42, care si

aibd un numdr impar de divizori naturali.
(Supliment GM 11/2025)

Problema 2 (21 de puncte)
ct+17
.

Fie numerele naturale a, bsi ¢, ¢+ 0, astfel incat % =% si %z

a) Ardtati ca a este divizibil cu 6.
b) Determinati tripletele (a,b,¢) care verificd simultan conditiile din enunt.

Problema 3 (21 de puncte)

Fie unghiurile adiacente suplementare «40C si «BOC. Semidreapta oM
este bisectoarea unghiului «40C, semidreptele ON si OP sunt interioare
unghiului «BOC astfel incat «CON =<«NOP =<POB, iar <MOP=110".

a) Aflati masura unghiului <pMON .
b) Arétati cd semidreapta OM si bisectoarea unghiului <NOP sunt
perpendiculare.

Problema 4 (21 de puncte)
a) Demonstrati ca existi o infinitate de perechi de numere naturale nenule (k,n)
cu proprietatea
k+(k+1)+(k+2)..+(k+n)=(n+1).
b) Demonstrati ca nu existd nicio pereche de numere naturale nenule (p,m) cu
proprietatea
pH(p+1)+(p+2).t+(p+m)=m".
Catalin Cristea
Nota: Toate subiectele sunt obligatorii

Din oficiu se acordd 16 puncte
Timp de lucru 3 ore
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Barem de notare si evaluare
Olimpiada Nationald de Matematica

Etapa locala, Dolj, 07 februarie 2026

Clasa a VI-a
Problema 1
a) 4242=2.3-7-101 6p
Numarul divizorilor naturali este egal cu (1+1)(1+1)(1+1)(1+1)=16 6p
b) Deoarece numdrul ciutat are un numir impar de divizori naturali, inseamna ci este pitrat | 3p
perfect, deci este de forma 2*-3*-7%-k*, ke N*
2*.3*.7% =1764 > 999 3p
Rezulta ca nu existd numere naturale de trei cifre, divizibile cu 42, care si aiba un numar 3p
impar de divizori naturali
TOTAL 21p
Problema 2
a) 15a=18b,de unde 5a = 6b 3p
(5,6)=1 3p
Deducem a:6 3p
b) Conform celor de la punctul a) avem 5:5, adici % este numdr natural op
Din a doua relatie deducem ci c|(c* +7). Cum c|c*, avem c¢|7, deci c e {l,7} 3p
Caz 1. c=1,deunde b=40 si a =48, (a,b,c)=(48,40,1). 3p
Cazll. ¢=7,deunde b =40 si a =48, (a,b,c) =(48,40,7). 3p
TOTAL 21p
Problema 3
a) Fie «AOM =<MOC = x, iar XCON =<NOP =<«<POB=y 3p
Asadar 2x+3y =180", iar <MOP =110", adici x+2y =110" 3p
Prin urmare x=30" si y =40 én
Obtinem <MON =70 3p
b) Fie OX bisectoarea unghiului <NOP, <NOX =20 3p
Deci <MOX =30"+40" +20" =90", adici OM L OX 3p

TOTAL
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Problema 4
+1 2 3
a) Relatia din enunt se scrie echivalent: (n+1)k + ) =(n+1) f
n 3p
Rezulta k = X 1
Perechile de forma (s + I,2s) , unde s este numar natural nenul, verifica proprietatea 3p
din enunt.
+1 2 : 3
b) (m+1)p+&—)=m“<=>(m+l)(2p+m)=2m‘.(*) P
m/(m+1)(2p+m) sicum (m,m+1)=1, obtinem ¢ m/(2p+m), deci m/2p 8p
Daca m=2p, din relatia (*) obtinem 2p=2p+1, fals 3p
Dacd m<2p,cum m/2p obtinem m < p, iar din relatia din enunt avem: 3
p

m’ =p+(p+1)+(p+2)+...+(p+m)2m+(m+1)+...+2m=3L(;H-—Q, deci

2m* > 3m* +3m, fals.
In concluzie, nu existd nicio pereche de numere naturale nenule (p,m) cu proprietatea

p+(p+1)+(p+2)+..+(p+m)=n’

TOTAL

21p




